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1) Démontrer que lim —hjﬁ: 0.
x=>+0 X

2) Smt a > 0. Démontrer que lim Inx_ 0
X=>+® X

. Soit la fonction f définie par f(x) =V x*+x—x et soit Crla courbe feprésentative def.

1) Déterminer le domaine de définition de f

- 2) Etudier si fest dérivable en 0. Que peut-on en déduire pour Cr?

3) Démontrer que Cy admet une asymptote oblique en —co dont on determmera une -
équation.

. Résoudre dans R:
1) 2In(3x-2)-Inx>In(2-x)
2) 2¥-3.2"* =5

IV. Soit la fonction f définie par f(x) =

In2x

. Déterminer le domaine de définition de f; les

limites aux bornes du. domaine et la dérivée de f.




X

V. Soitla fonction f définie par f(x)=1-2x+ 1 €
o —-e .
1) Déterminer le domaine de définition de f; les limites aux bornes du domaine et les -
éventuelles asymptotes paralléles aux axes.
2) Démontrer que Cr admet une asymptote obhque en +oo et une asymptote obhque en

"—co dont on déterminera chaque fois une équation.
~ 3) Calculer f'(x). En déduire le tableau de variation de f
4) Construire Cf dans un repére orthonormé.

— et soit Cy la courbe représentative de f.

VL Etudler la limite de la suite (w,) définie par:

nd +3"
1) u,,--———4"_n2
‘ ) 2n
2) u,=
) n lnn

5 ue(2)
- \e) .

Répartition des points: 10(7+3) + 9(1+3+5) + 10(6+4) + 5 + 21(6+3+943) + 5(2+2+1)
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I 1) question de cours (livre p.120)
2) question de cours (livre p.170)

1L ,f(x_)=\/, xz;x-x

1) Condition: x* +x >0 <> x(x+ 20

x o -1 - 0 +00
x(x+1) + 0 - 0 +

'Dom f =]—oo;—l]u[0;+oo[ |
Iimf(x)-f(0)=lim.'-\/x2+x—x'=lim Pex=a 1 o

x50 x-0 x>0 X -0 x( /x2+x+x). x>0 sz_'_x_'_x

—-0*

Donc: fn'est pas dérivableen O et C¢ admet une tangente verticale en 0.

| 2(,.1)_ 1
/x2+x\—x=‘lim x (1"'?) ’.‘= " |x| 1+;—x v
x _

2)

3) th(f-)-=11m m

x>0 X X=p=00 X—»=c0 x X=—>=c0 x
s ’l+l—x —qul +1]
. X . x
=lim ——= =-2
X—>—00 x X=—0 x ,
x2+x-x2=1i1£ cx 1

- lim [f(x)+2x]= lim (\/ x2+x+x)= lim =
X=p—0 . X=P—C0 X=>=0 0 - X=p=0
| ' VE XX , —x( 1+-}-+1]
’ V' x

Donc: Cy admet une asymptote oblique d'équation y = —2x——§- au voisinage de —oo.

ML 1) 2InG3x-2)-lnx>In2-x)

Conditions: 3x—2>0ax>%; x>0;2-x>0&x<2

7 Domaine d'existeqce: D= ]—;’-;2[



On obtient: In(3x—2)? 2 Inx+In(2—x) & In(3x—2)* 2 In[x(2- x)]
o Bx-22x2-x & 0x% —12x+4>2x—x? & 10x* —14x+420
& 5x*-Tx+220

,A=49-40=9;x,v=-7—,+§=-1-9='1;x2=ﬂ=i=3

*17710 10 10 10 5
x -0 % . 1 Feo
5x> —7x+2 + 0 - 0 +

Donc: xé]—oo;%]u[l;m[ |
s=[12] |

2) 2*-3-2"‘=5@2x556;=5@22*—512*-6=o
Posons X =2* (X >0). |

On obtient: X2 -5X-6=0& (X+1)(X-6)=0

X =-1& 2% =-1, impossible

X=6@2"=6®3c]n2=1n6®;x'=y'

In2
S= {_h‘_6}
S 2

In2x

IV, f(0)= .
Condition: x>0
Dom f =R}
| —In2x
vxeR: f(x)= _In2x
2x
1
iy /()= lig| 57 gz =~
e :
lim f(x)= m 22X fim InX _0 (enposant X =2x)
x>+ x>0 2x X0 X ,
2 .
= . x-In2x-1
o 15k 1-In2x
vreR: S =g B




V. f()=1-2x+—
. i l_ex

1) Condition: 1-e*#0& e #1>x#0

Domf=R" :
- | ( )
’- . P 4 . . X 3 .
lim f(x)= lim (l—2x+ e )= lim 1—2x+-—e———_- =—
X~3+00 X—-+0 l_se" X—>+0
-0
\ ->-1 J
pus
X .
lim f(x)= lim |1-2x+ ¢ |=+o
X=»=00 L —e
—’
-0
-0
s :ﬂ A
| lim f(x)= lim | 1-2x+—— |=~0
x=0" x-0" 1-e
-0
4 ’ =21 \
X
lim f(x)= lim | 1-2x+ = 400
x->0- x—0 l1-¢e
\ -0" )

2)

11m [ f(x)- (—2x)] hm 1+

Donc: Cr admet une asymptote verticale d'équation x=0.

X

1-¢*

—->-1"

" Donc: C 1 admet une asymptote oblique d'équation y =-2x au voisinage de +0.

3)

lun [ fx)—(—2x+ l)]

X

=0
-°° 1-¢
Donc Cr admet une asymptote oblique d'équation y =—2x +1 au voisinage de —.

e ( 1-e )—e (ee)=_2+ —-e¥ +e** ' B
(1—'e")'2 , (l—e")z

-2(1‘-2f3"+f—’25’)+ex ~24+4eF —2e¥ +&&  —2e¥ +56" -2

T (-

VxeR': fl(x)=-2+

f(X)=0& 26 +5e*-2=0 (’xeR')



Posons X =¢* (X >0).
On obtient: 2X%+5X-2=0

A=25-16=9; X, =32 L.y -3 _8_,
‘ -4 -4 2 -4 -4
X=l®e’=l‘@x=ln—®x=-ln2.
o2 2 2 :
 X=2oe=2ox=n2
Tableau de variation:
| x —c0 f -n2 - 0 . In2 +00°
f'(x) - 0 + 4 ¥ 0o -

fx), [+0 4 24212 T 4o ~0 T -1-2I2 { -o

3

1
—ln2 -
f(-In2)=1+2In2+ —1+21n2+~%—-—l+21112+1 =2+2In2= 339
L e 1
: , 2
) e]nz 2
f(ln2)=l—2]n,2+l = =1—21n2+—I=1-21n2—2_--—1—21n2z—2,39
4) Représentation graphique:
voir page suivante
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